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В различных приложениях используются вычисления на эллиптиче-
ских кривых с известным кольцом эндоморфизмов. При этом, явное за-
дание эндоморфизма позволяет уменьшить трудоемкость операции вы-
числения кратной точки эллиптической кривой [1].

Пусть d < 0 свободное от квадратов целое число, τ ∈ Z[
√
d] такое,

что Im τ > 0, и j(z) — модулярная функция.
В докладе излагается новый алгоритм, позволяющий по заданно-

му кольцу целых алгебраических чисел Z[
√
d] построить эллиптическую

кривую
E : y2 = 4x3 − g2x− g3,

где g2, g3 ∈ Q(j(τ)) и g32 − 27g23 6= 0. Более того, мы строим эндоморфизм

τ(x, y)→
(
f(x),

y

τ
f ′(x)

)
, f(x) =

P (x)

Q(x)
,

где P (x), Q(x) ∈ Q(τ, j(τ))[x] и degP (x) = N(τ), degQ(x) = N(τ)− 1.
Выбирая подходящее простое число p > 3, мы получаем представле-

ние p = P1 · · ·P2h, где Pi простой идеал в Q(τ, j(τ)). Проводя редукцию
построенных коэффициентов кривой g2, g3 и многочленов P (x), Q(x) по
модулю Pi для некоторого i ∈ 1, 2h, мы получаем кривую и эндомор-
физм, определенные над конечным простым полем Fp.

В качестве иллюстрации предложенного метода, приведем пример.
Для d = −5, τ =

√
−5 и p = 3268853741 мы построили эллиптическую

кривую

E(Fp) : y
2 = 4x3 − 1699718456x− 2745808646 (mod 3268853741)

с эндоморфизмом τ , для которого

P (x) = 653770748(2887070511 + x)×
×

(
880882706 + 347136513x+ x2

) (
3050687895 + 2347406494x+ x2

)
,

Q(x) = (2866433945 + x)2(3193226555 + x)2.
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